Macerata 1 dicembre 2014 — classe 3M — TEST DI ENATICA — RECUPERO ASSENTI

SOLUZIONE
1) Scrivendo SI o NO nella casella vuota stabiligcies 4 —2%—v=0] S|
equazioni indicate rappresentano delle a X X—y=
funzionif : xOA - yOB? b y?—4x=0 NO
C xy-2x*+6=0| Sl

E I'esercizio del libro pag. 110 n. 7 modificato

d =Jx-4 Sl
Una funzione é tale se ad ogni elemerfd A corrisponde uno y
un sol elementoy0B. La a) & una funzione che puo essere scritta foeltaa y = 4x* - 2x. La b)

non € una funzione in quanto risulye= +2./x e quindi ad ognix# 0 corrispondono due valori di
4

S . 2X s : \ -
y. La c) si puo scrivere nella forma= e quindi e una funzione anche se non e definita pe

x=0. Lad) e una funzione definita pgx -2 e x> 2.

2) Scrivendo Sl o NO nella casella vuota indica qdatjuesti grafici rappresentarjo NO

una funzione? a
b Sl

Sono gli esercizi del libro pag. 111 n. 12 e 13
C S
d NO

le ‘\y
O X 0 X
a) b)
'“y [EE le
0 X ' o X
C) ' :
d)

Per definizione il grafico b) e il grafico c) ragsentano delle funzioni; il grafico a) non rappntae
una funzione perché pex, <x<x, ci sono due valori dy; il grafico d) non rappresenta una

funzione perché pex = x, ci sono due valori dj.



Ay Ay

Xy

-X selx<1

3) Data la funZiO“ef(X):{2x+1 sex=

a) calcola:

f(-2)=-3 f (0)=0 f (1) =non esiste

b) trova il/i valori dix per i quali si ha:

f(x)=—% x:% f(x)=7

c) indica gli intervalli in cui la funzione non &fihita

-2<x<-1le 1<sx<2.

E I'esercizio del libro pag. 113 n. 45 modificato

E una funzione definita per casi che pud esseriétasc |
nella forma

2Xx+1 sex<-2
f(x)=14-x se - K x<
2X+1 sex= 2

a) Perx=-2 la funzione & definita comie(x) =2x+1 e

¥ A

h

¥

quindi f (-2)=-3. B/ —
Perx=0 la funzione & definita comie(x) = -x e quindi
f (0)=0.

Per x =1 la funzione non & definita.
Per x=3 la funzione & definita comie(x)=2x+1 e

quindi f (3)=7.




1 ¥ <1 X =2
b) f (x) = . significa che si devono risolvere i siste i—x— 1€ 1 . Il primo é

soddisfatto pemzé il secondo non e soddisfatto. La soluzione e ciuimt%. Analogamente

f (x)=7 significa che si devono risolvere i sisteri
-X=7 2x+1=7

primo sistema a non essere soddisfatto, mentrd pecondo si hax=3. La soluzione & quindi
x=3.
c) La funzione & definita peix{<1 e [{=2, e quindi perx<-2, -1<x<1, x=2. NON e

pertanto definita per2<x<-1le 1<x<2.
Nella figura, il grafico della funzione aiuta aptndere ai quesiti.

<1 e {|X|22 . Questa volta & il

4) Determina il dominio naturale della funzioye= v/x* —3x2 +~/x* + 3x— 4
E I'esercizio del libro pag. 115 n. 83 leggermentaodificato

. . . L . [X*-3x*=0
Bisogna risolvere il sistema di disequaziofi;,
X" +3x-420
Risolviamo la prima disequazionec® —3x* = x?(x-3)= 0 & soddisfatta pex=0 e x=3. La
secondax’ +3x-42 0, & una disequazione razionale intera di seconalogil coefficiente dix®
€ uguale a 1 e quindi positivo; le radici saxe -4 e x =1 per cui la soluzione ex<-4 e x=>1.
La soluzione del sistema si ricava dal grafico:

-4 0 1 3

La soluzione ex=3.

5) Indica con una X le affermazioni vere (V) e quétise (F).

2 —

a) |La funzioneyzm ha come zeri 0, 1, 4. vV | X

X

2

b) | Lafunzioney= 2 +1 non ha zeri. X | F
X2 -

c) | Lafunzioney= > non ha zeri. v | X

. x* —6x° + 8x* .
d) |La fun2|oney=l— ha come zeri 0, 2, 4. X | F
-X




a) FALSO - per x=0 la funzione non esiste (si annulla il denomingtore) VERO -
22X +1
X+1

come soprax’ —4 =0 ossiax=+2. Attenzione che pex =-2 si annulla anche il denominatore,
quindi la funzione non e determinata. d) VERO -tdasstituire.

=0 se 2x*+1= 0 che essendo la somma di due quadrati non & mai @eFALSO —

6) Indica quale dei seguenti grafici rappresentafunaione diR in R . Per ogni funzione indica se
e una funzione iniettiva, suriettiva, biiettiva.rcl’'intervallo in cui la funzione e positiva.

y y| y y
o) “\x 0 x 0 ol \/O\z/x
a b C d
Scrivi SI o NO . . . .
E una Intervallo in cui la funzione &
- E iniettiva? | E suriettiva? E biiettiva positiva
finzione?
a S| NO Si NO Xx<0 eO<x<4
b Si SI S SI x>0
c SI NO NO NO OxOR
d SI NO NO NO OxOR, x#+2

E I'esercizio del libro pag. 121 n. 170 leggermentaodificato

V: y‘l i y y
- / /N \ /
0 4\x 6) X 0 X -2 [¢) 2 X
a b ‘ c d

Sono tutte delle funzioni dRin R. Le funzioni a) e b) hanno come codomiritg mentre c) un
sottoinsieme B diR e d) ha codominioy >0.

Ricordiamo le definizioni

Una funzione da A a B si dice iniettiva se ognnet@to di B € immagine al piu di un elemento di
A.

Una funzione da A a B si dice suriettiva se ogeimednto di B € immagine di almeno un elemento
di A.

Una funzione da A a B € biiettiva quando e siatiivia sia suriettiva.

a) Non é iniettiva perché una retta che passéatsad x e A interseca la funzione in tre puntipper
suriettiva. Non essendo suriettiva, non e biiettiva



b) &€ una funzione, € iniettiva perché ogni elemet® &€ immagine di un solo elemento di A (ogni
retta parallela all'asseincontra il grafico della funzione al piu in unra), e suriettiva in quanto
ogni elemento di B € immagine di almeno un elemeitd (per la verita di uno solo). Essendo
iniettiva e suriettiva & anche biiettiva.

c) e una funzione, & non iniettiva perché ci selementi di B che sono immagine di due elementi
di A (in questo caso ci sono delle rette paraldf@ssex che incontrano il grafico della funzione in
due punti), non é suriettiva in quanto il codominimn coincide coriR e quindi ci sono dei valori
cui non corrisponde alcun valore di x. Essendaiedtiva né suriettiva non puo essere biiettiva.

d) la funzione non e iniettiva in quanto ad ogne 0 corrispondono 2 o 4 valori di X. Non e

suriettiva perché il codominio =0, quindi non puo essere biiettiva
Gli intervalli in cui le funzioni sono positive deducono facilmente dai grafici.

7) Completa utilizzando i dati del grafico
yJi

il dominioe x<0, x>0

il codominioe y=>-1

()= o f(2)=1

O 0O|m >

f(X):—l per x=2 f(X)=0 per x=1ex=3

la funzione é crescente negli intervatlk 0, 2<x<4

e decrescente i< x<2 e x>4

F f(X)<O perl<x<3

E I'esercizio del libro pag. 123 n. 193 leggermentaodificato

8)
Definisci quando una funziong= f (x) di R in Re

Pari: una funzione si dice pari R se,OxOR risulta f (-x) = f (x)
Dispari: una funzione si dice pari IR se, OxOR risulta f (-x)=~f ()

Indica con una X quali di queste funzioni sono pguiali dispari, quali né pari né dispari.
a) esercizio pag. 123 n. 196  b) pag. 123 n. 198) pag 124 n. 203 mod. d) pag. 124 n. 199

5



Pari Dispari Né pari né dispar
X2
S X
a | y=-q+3
X_
b y=| X35| X
4 _ a2
c =X i'x X
2X
d | y=-2x|q+1 X
Dalle definizioni si ha:
(—X)2 X2 .
a) f(—x):—|—x|+T:—|x|+3: f(x) pari
b) f(-x)= |_X_?| = |—x—33 :—|_X;E} né pari né dispari
F - x
—X)" -4(-x)" _ x*-4x® _ x*-4x2 o
c) f(—x):( )2(_)()(3 ) - SN I W =~-f(x), dispari

d) f(=x)=-2(-x)|-X+1= 2|+ 1 né pari né dispari

9) Data la funzionef (x) =5X?_3, trova f *(x) e calcolaf *(2)
L\ 2x+3 L\ 22+3_ 7
= f(2) = =—
()= 2 (=223

E I'esercizio del libro pag. 124 n. 207 modificata

5x-3 2y+3

Postoy = ricaviamo lax. Si ricavax =

10) Date le funzioni: f (x)=+x-1 e g(x)=x’-1 determinarne il dominio e il codominio e
quindi fog e gof

E I'esercizio del libro pag. 127 n. 230 leggermentaodificato (quello del libro fatto in classe)

Dominio f (x) = x>1 Dominio g(x) = R
Codominio f (x) = y=>0 Codominiog(x) = y=>-1
fog: X2_2 gof = X—2

fog= f[g(x)]:ﬂl(xz—l)—lzx/xz——Z

go f :g[f(x)]=(«/x_—1)2—1:x—2



