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ASSENTI

SOLUZIONE QUESITO 1

In un riferimento cartesiano ortogonale € datagicio di rette:
(2k+1) x—(k-1) y+ I k+ )= C.
Determina il centro C del fascioC(-2; 1)

Sviluppando I'equazione del fascio si ottiexne y+ 3+ k(2x— y+ 3) = 0l centro é dato dalla

. . X+y+3=0
soluzione del sstem% y

. I modo piu immediato per trovare la soluzionesiste nel
2x-y+3=0

sommare membro a membro; si@G&-2; - 1).

Trova la retta che corrisponde la= 0 e la retta cui non corrisponde alcun valorekdi
r) x+y+3=0 S) 2x-y+3=0

Ponenddk = 0 nell’equazione del fascip+ y+3+ k(2x— y+ 3) = 0 si ottiene la retta. La rettas e
2x-y+3=0

Determina per quali valori dk le rette del fascio formano con la direzione pesidell’asse delle
x un angolax tale cheO<a <45 .

—2<k<—£
2

Se I'angolo deve essefe<a <45, allora il coefficiente angolama delle rette del fascio deve

2k +1
2k +1 k-1 >0
essered<m<1. m=———, bisogna quindi risolvere il sistema di disequaki . La
k-1 2k+1
<1
k-1

soluzione e-2<k < —%.

Sia A il punto in cui la retta incontra I'asse delle ordinate; determina I'eqoaeidella retta
passante per A e parallela alla rett&ia B il punto in cut interseca I'asse delle ascisse.

A0, - 3) t) 2x—-y—-3=0 B:g; Oj

X+y+3=0
Le coordinate del punté\:{ 2)/ da cui A(0, — 3). Il coefficiente angolare deldta s € 2, quindi
X=

I'equazione della retta t si ricava gat+ 3 = 2(x— O) ossia t) 2X—Yy—3= 0. Le coordinate di B si

2x-y—-3=0
ottengono dalla soluzione del sistelﬁa{ Oy dacuiB= (g Oj .
y =




Trova il baricentro G del triangolo ABC. G= (—

Le coordinate del baricenti® =(x;; y;) sono date da:

0+°-2
_ Xttt X 2 _ 1 _Yat¥ety _—3+0-1_ 4
X = = =-= e Y= = =
3 3 6 3 3 3

Trova quindi i punti A’, B' e C' simmetrici di A, BC rispetto all’origine; dimostra che |i

guadrilatero AC’A’C é un parallelogramma e trovaréa del triangolo AB'C.

A'(0; 3) B'(—g; o} C'(2:9) A(AB'C) =

N w




Ricordiamo che il simmetrico rispetto all'origineuh puntoP(x;y) & il puntoP'(=x;-y).

Pertanto:A'(0; 3), B'(—g; Oj eC(2 1.

Un quadrilatero e un parallelogramma se ha i lgpiosti paralleli.

Si dimostra facilmente ché&'Os, B'0s e C't (basta sostituire le coordinate dei punti nelle
equazioni delle rette) ed esserglet parallele, il lati CA’ e AC’ sono paralleli. Faeeho vedere
che la retta che passa per A’C’ é parallela.athle retta ha equazionet+ y—3=0 che ha lo stesso
coefficiente angolare di r e quindi le due retteesgarallele. Quindi anche CA e C’A’ sono
paralleli.

Per determinare I'area del triangolo AB’C osserwache l'altezzéh relativa alla base B'C, altro
non e che la distanza di A dalla retst&uindi:

B'C=y(% %) +(¥e - W)’ =§

h=d(A, s):‘zm_l[q_3)+ 3

22 +(-0)°

Da cui segue che 'area&(AB'C)

&

B'Clh
2

N w



SOLUZIONE QUESITO 2

In un riferimento cartesiano ortogonale e datouihip A(—l;—l). Scrivi 'equazione del fascio ¢
rette di centro A.

mx— y+ m-1=0

L’equazione del fascio € data da
y=-Ya=m(xx) = y+l=m(x+l) = mx-y+m1=0

Trova I'equazione della rettadel fascio che passa pBl(O; 2) .
ry3x-y+2=0

La retta cercata passa per A e per B, quindi lseguazione si ricava da:

Y=Y - X" A da cui y+l_x+1
Ye~Ya %k 2+1 0+1
la retta cercata ha equazioBe- y+ 2= 0.
b
B2 ul

uz2




Trova la rettd, simmetrica della rettarispetto all’asse parallelo all'assg@assante per B.

t) 3x+y-2=0
Una simmetria assiale con asse parallelo all'asdeequazioney = b, € data da{y.: 2b-y e
X'= X
quindi le equazioni della trasformazione sc{nq Aoy SeP(x;y) & un punto della rettae
y=4a-y

P'(x' ;y') il suo simmetrico rispetto § =2, allora, sostituendo im ad X e y le loro espressioni

X=X , . - .
{ 4y si ha: 3x'—(4— y) + 2= 0da cui seguax'+ y'- 2= 0 e quindi la rettd ha equazione
y

Determina I'equazione della resalel fascio perpendicolare alla retta indica con C il punto di
intersezione tra et.

5 b5

9 x-3y-2=0 c(i‘; _Ej

. . . 1 .
La retta del fascio perpendicolare alla rett@ coefficiente angolarm ::—3 e ovviamente passa

per A, 'equazione & quinoy+1:%(x+ 1), da cuix-3y-2=0.

Scrivi le equazioni delle bisettriay e u, degli angoli formati dalle rettees . Siau; quella che
intercetta il segmento BC e sia D il punto di isegione.

up) x-y=0 Uy X+y+2=0 D(l; }j

Dalla definizione di bisettrice come luogo geontatrilei punti P(x; y) del piano equidistati dalle
rette che costituiscono i lati dell'angolo, si ha:

a(p r):|a>qj+byp+ ¢:|3x— y+ 2 e d(p S):|a'xp+b'yp+ c|:|x—3y—q
AN RNTY o atn? Ji0
Uguagliando:
|3X\_/%+q = |x—\/31_3;— 3 dacui [3x-y+2=|x-3y- 2, quindi 3x~ y+2=%(x- 3y~ 2 si
hanno quindi le due equazioni:
X-y+2=x-3y-2 = 2x+2y+4=0 = X+y+2=0
X-y+2=—(x-3y-2 - 4x-4y=0 - X—y=0

La seconda ¢ la bisettrice del primo e terzo quadra quindi quella che interseca il segmento BC
x-y=0

nel puntoD 1; 1 le cui coordinate si determinano risolvendo itesisa .
2 3x+y-2=0



| Calcola il rapportdr tra I'area del triangolo ADB e ACD.

Il modo piu semplice € quello di osservare ched tliangoli hanno la stessa altezza AC e quindi

ACDB
R= A(ADB) =2 -DPB i segue:
A(ACD) ACITD CD
2
1Y (1 Y J10
R:\/(XD—XB)2+(VD->{3)2: \/(ZJ +(2 2) 4= 2 _5
Yo%) + (%~ )’ (4-1)1(_2_1)2 Wio 3
5 2 5 2 10



